مخ ری ت ا ۓ 


(CONIC SECTIONS) 





یت معلومات کااصل زه سضر رشت (Relation)‏ ہمارے بچوں (شاگردوں)پر بخوبی واضح 
بد ولات چکس طرح تغیر پذیر ہو سکی (برٹ رانڈ رسل) (BERTRAND RUSSEL)‏ ¢ 


1 تارف (Introduction)‏ 
تم لے باب 10 بیس خ کی مساوا تک یملف شکلوں کے با رے میں اھ کے ہیں 
سال ب س ہم پھر یں شا راگ یچ :نس EEN ps e5)‏ 
ssl(Parabols)‏ ز الد gly (Hyperbolas)o‏ میں بیس Parabola-‏ 
اور 11106:0018 نام (App onus) AI‏ نے سے ی ورال ان 
لو ل Cur)‏ ) کروی ت ا کے ہی ں کوک اس ایی تی رھام 
اوردوہرے ٹا ٌ دانری خر شی تھا (Intersaction) Û‏ سے عا کلک ما سے ۔ان 
معھنیوں کے استعال (00 اد0011 ۸) کا مییرا نکی دخ سے شا احہای ظا مکی 





۱ ٰ اولوش 
”کت دو رن اور ایسا 72 را “(Disigm E‏ فليو (Reflecters)/‏ یں (262.B.C.-190 B.C.)‏ 


لاٹ اورک لول ۹٥1زا‏ ماھ )کے بی لت وغیرہ وی رہاب ؟م ا گے حص یں وکھیں کی س طز ایک ستوں 
(۴186) اوراک دوہ اتا وا ری خر وط کک (Intersaction)—‏ میں ی U‏ کا 0 r‏ 


(Sections of a Cone) مم وط کےا ے‎ 


ان می ےک 1 ایک سان رای خط سے اور 171 ایک دوسراخیط ے جو 1 کونقطہ ۹۷ ےک تا ے اورزاوے 2 بناتا ے 


6 ری 
(ش11.1) 

IM 

رش کی اک خی 1 کو 1 ےکر دا ی ططر حگھومایاجان ےک زادیے 6 ببیشہقائم ر ہے۔ اس طرں 

جو وجودی کی ےد ایک دوہ را قائم دوائری روط سے جو بح د کر و طکہاتا ہے جورولوں جاب 

ا مد ووطور یلا ہوا سے( شک 1.2 1) 







شمل.11 113 

نقطہ 7 راس Jš<( Vertex)‏ 1 خر وط کا حور (axis)‏ او ls Ê‏ خی Eh‏ اکا Ip (Generates?‏ 
ا ۲ رو اوووتصوں میں اشا ے یں چھ پوس( 270 7 چ ہیں۔ 

ارم ایک ست د(٥‏ ھام) کا ایک ر کا (Section)! Zo Je rl PU antersaction E‏ 
ر وی تر اش کہا تا ے اس لئ مھ ڑھی ت اۓ وو یاں ہیں جو ایک تقائم دائری خر ومک ایک مستتو ی کے تر ا نے ( کا کے ) 
ےکی ہیں۔ 

شی لف ط رح کروی تر ا لے ہیس ینک اکا رت ان وای ست وی اوخ روط کے راس یحور کے درمیا لی زاویے پر 
ہوا ےفر کی اکرو ہز اوہہ لم ے چوتر ا شۓ وای سنت وی اور روط کے را کی گور ےو رمان با ے۔( شحلد:() 

ستو ی کی بہت 10ا2 ر وط ب یل رای (×عا ۷ ) یب یا ریپ ےکک ٤؛->->-‏ 99 
او موک ے۔ 
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(Circle) 7‏ سس (parabola) eos‏ ادرز ار ((آ۱ ۲۱ء (:[)جب 
بھی مستو یر وک نی پکو(رااسں کے علاد٥)‏ تر اتی ےو درخ ذ لی عا لات می لآ ہیں۔ 
() جب 90° = 6 تاش ( 0نا )اپ دار موف ے (شمل4.١ر)‏ 
(ط) جب ° > c> 8B‏ بت ا اکن ا( ہجزلاہ) ہوثی ے (غکل11.5) 
۹) جب 8B‏ =ے بے اشاب مال (دا اد[ ( کل 11.6) 
مرج پالانوں مالا ت میس ستو یم ل طور بی ورک ایک بی نی ارم سے او ای سے 
(۵) جب > 8 > 0 ستو ی مخروط کے دونو ں چ سکوا(ھ سے اورک ن ےک ترا او 
مو ہیسں(شکلش٦:٠١)‏ 





8 رای 


11.2.2 کے ہو ےعخر کش Degenerated conic sections‏ 

ایک ستو ی ٹر وط کے رای پرکا لی ہے ہمارے ا ی فب لقتل فک ہوتے ہیں۔ 

(4) جب 90° > 8 > ب۵ کش ن ایک نق ے( شک لھ 1 ) 

() جب ے = ا ی ستوی میں اہ ر و لک ایک مد لہ( ٥۲٥د‏ ع) مو جور ہو سے اورشن ایک سیدرحاخط موتا ے 
( 11.9 )ہکان کا بک اماس ے۔ 

)e(‏ جب »> 0>8 کش کان ہوئی سیر ی لاو ںکا ایک جو اے۔( کل 11.10 )ہیاک کبک اموا 

ENN:‏ میس ہم ان لن کی مماوات وص لکرس گے جو (standard) lae‏ شمل ۰ سک اور 

جیومیٹریائی تحوصیت پڑنی ہو ںی _ 
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11.3 ا7 (Circle)‏ 
ت ریف 1 ایک دائر ست وی میں ان قمام نتا اکا سیٹ ے جوا ست وی میں ایی اکن نقط ےم فا صلہہوں _ 
اکن نہ دائر کا مر ہکہلا تا ے اورم رکز سے وائرہ پر وا مس بھی فقت کے ورمیا نک فاصل دار وکا نصف قط رکہلاتا سے ۔ 
(شگلر1ر) 
دائر وکا مرک مرا یر ہو دائر کی مسماوات سب ےآ سان ہو کی ے۔ مالک ےم اس دائر وی ادات کال رے 
ٹیس ینس ہیں دائر وکا رکز اورتصف قط رو گیا سے( کل 1.12 ١‏ ) 


Y 
Radius 


۲ P (x,y) 


OP, =OP,=OP, 0 X 


کل 11.12 شک 11.11 
دمک ر (۸ ,)€ اورضف قطر ٣‏ وا گیا ے۔ مان یی (ر ,۴)۲ دارو رکون کی نویل ے( شک 11.12 ) 





ت ریش سے ۲ = |۳۲| ء فا صلہ کے فا ہے سے ہمارے یا ی سے 
J (-B) +(y-K) =r‏ 
بی قرے i.e. (x-h) + (y- Kk)‏ 


دار وک ملو .مسا واج سکام گر ( ۸ ,۸) اورنض فف 
مثال 1 اس دائر ہوکی اوا ت علو م کر وکا رر (0,0)پرہواور تصرف قط ر ٣‏ ہو۔ 
اہب 0 - h=k‏ اس لے دار وک مساوات 2 = 5 ےپ ہسے۔ 


س 0 2 اس دار کی ادات معلوم یی س کا مز (3,2-) اورضف نر ے_ 


0 رای 
کی یہاں 3> اء 2> ۸ اور 4 = سر ے۔اس لیے مور ردائر وکی مساوات ے۔ 
(x +3)” + (y-2 =6‏ 
ال3 اس دا ہک رکز اور ضف قط علوم کیک مساوات 0 = 8 - رر 10+ ×8 + رر + ر ے۔ 
کل ری ہوٹی مسماوات ے 
(x7 +8x)+ )y” +10 7y( =8‏ 
اب ا یس م یتکس لکرنے یں حول ہوتاے 
+8x +16) +)” +10 + 25( - 8+16+5‏ ) 
سی 49 = ٹر(د5ہ+بر)+ )x+4(”‏ 
ھی 7= [(5-) یس 4((3ہ) - 
ای لیے دپے ٢و‏ ے دائر ہکا مر (5-,4-) سے اورتصف طر7 ے۔_ 
مشثال 4 اس دائ مکی ساوات علوم کے جو (2- ,2) اور (4 ,3) تقاط ست ےگ رر پا ے اورا کا مرک خیط 2 = بر + × 
سے 
تل مان دار مکی مساوات سے ٣‏ = 7( -ر) + (1-٭) 
ودار ہ (2-,2) اور (4 ,3) ےگ رر اے۔ مار ے پاک سے 
شر h)” + (-2- Kk)‏ -2) .ا 
اور 1= O)... G-h) +(4-k)‏ 
اتی یوت م رکز یر 2 = ل + 1 وا ےءہمارے پان سے 
G)... h+k=2‏ 
مساوات(1)ء(2)اور(3) کوک لکرنے یں اکل وتا سے 
۸-17, ۴-13 اور 12.58- ٹر 
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ای رح مطل و دار لی مہاوات ے 
(x - 0.7)” + )y-1.3(” -8‏ 


مندرجہ فلل 1 5 رن بی دائر وک ما وات علوم یں میں 


1 م (0,2) اور ضف قط ر2 ے 2 م (2,3-)اورنض ف قطرے ے 
11 ...1 
دم للا اورضف تر ے 4 مرگ ز(1,1)اور صف فظر 2ہ ے 


5 مز (~a, =D)‏ اورنصف قط ط - ھل سے 

زل می و یی شقوں 96 بین دائزو ں کا رکز اوراصف قط علوم ي _ 

(x +5)” +) -3(” =6 6‏ رھ = 45 - ر8 -×4- ”ر + × 

8 0ء 12- [10- رع xy”  -‏ 039 = ع- 27+ ×2 

10. وا ےک اوا ت معلوم کے جو قاط (4,1) اد( 6,5) سے وک رگ رد پا ے اورک را خط 16= ر + 4% ر 
ا 

11. دائر وک مساوات معلوم کے جو تقاط( 2,3) اوہ( 1, 1 ) سے مورک رر پا ے اورک م را 3y-11=0‏ = 
وا ے۔ 

2 دارو مسماواتمعلوم یجن سکانصف قط اور کا رو نجھ × بوا ے اور جو قطہ(2,3) ےوک رک رد اے_ 

13. دائر وکی مسماواتمعلوم کے ج (0,0) ےگ رر پا ے اور مھاور مقط ع (کا6٥۲٥‏ ا۸ن ۵ اور را ینار ہاسے۔ 

14. دائر وک ساو ات علوم کیک رہ( 2,2) ے اور قط (4,5) ےکم رر ہا ے۔ 

5. کیا تط(2.5,3.5 را7 25 = ”ر + 7× برو ءاندر یاپ زات خ دوا روات ے۔ 

11.4 گا نستدتھمرت 

رښد رکائی مسننوی میں ان تام تالک سیٹ سے جوا س مستتو ی میں ایک اکن خو اورایک سالک ن آقلے سے ( جو کیا پر 


2 رھ 
مو ہو ڈییں ے ) م فاصل مول _ 
سم ان خط مکائی کا بادی U Geel‏ ے اور 
انط ۴ود ہلا ےا ہر یہ 
کا مطلب ےکیلے اور 0دا کا مطلب ے ناء ا کا مطلب 
سے ج بآ پ ای کگینکوہوامی کینکت ہیں نو اس ونت بی نکل _ 
اح ایتا اکان زط اکن خر وات ےب ستوی مس 
نام اک پیش چو اکن نے سے برا رکی دوریی بر ہیں اوران خر 
کن ھی وی پا سے اور سان خی کس 2 
سیر Pa beNENSLZ‏ نڑی مون مال ال ہں۔ 
ایک خط ( ۴ ) ہا کے موک رگ رر پا سے اورپادک رر 
مود سے یب اروا کا گور یا شاک کا کو ہلا سے یراول کا گور کے 
ترط تت تع رلوک را لھا کہلا تا سے( کل 11.14) 


1.14.1 6 ( الول )کی معا رماوا ہیں 
equalilons of parabola‏ 10110071 م کا 1 مل 11.13 

مماوات ببہ تآ ان ےار رای مړا ے مواورٹاکں (رہا 9۸ 6)8 روھ کے سا تج ہو نجھ کے ۔ اس طرں 
ےم کن کان کے ص ری alton‏ یک11.15 )ا(۵ ) تک دکھاۓ گے ہیں۔ 


¥ 


Directrix 











Directrix Axis 





(a) (b) 
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۷ 





تر( 4-= x =4 ay x‏ 
۳ 11.15 9 
م منررج ل پت می ا یت کے کک ازات 6اس eu) E J‏ 
(a, 0( a < 0‏ بر ےاور پادیی خط ~A) direc Fi)‏ = × جا اک داگ ے۔ 
ان یي ۴اک ے اور / ار 2ل ھ- مان MZ‏ عادیی ۷٢‏ 
خا رور ےاورM F۴‏ کو0 بردو یرای تصوں کنا ے۔0 ۷ x‏ 
سے ملا چئئے ۔ مکاٹی کی تحریف ہے درمیالی قط 0مان پر سے اور 
من کا را سکہلاتا ے۔'0"کومپداکےطور پر کے۔× 0 کون ٴ* 
اور ب0۷ کاک مود ×ھ۔ر کی رح مان عت پاد خی سے فو سکا 
فاص 26 ےب ا E‏ 93) ںاور یادی 
کیاکی مماوات 0 = ۾ + × سے جیا کک 11.16 یس سے۔ مان 11.16 
سے (7 :)۲ مکاق اوی قط ےک 
PF=PB‏ ...)1( 
PB‏ 1 ود ے۔B‏ کٹ ہیں ( ۹-) فاص کے فارمو ے سے جمارے پاک سے 
خر + PF = (x a)?‏ اور PB = (x +a)”‏ 


وگ P۴ = P8‏ ہمارے پا سے 







6 )رر و٥-)‏ 


X=—-4 


4 رای 
7( + )ل = ر + 0(2 - جک" 
ن ”۵(7 +×)= ”ر + ”(ے-») 
Fa Fy =F £2 ta ۱‏ و ہے xX‏ 
(0 < ۾) 40 = y”‏ 
اس نی کان یړکو بھی نت شک نکرتا ہے 
و4 = پر ...)2( 
اس ےک کے نط (ر :0)۸ مماوات(2) کو مت نکرتا ےب 
40x‏ + )30( = خر + PF = (ra)?‏ 
O. - (r +a)” = PB‏ 


اورا طرں ( .)7 ماف برا ے۔ 
ال لییے(2)اور(3) ےم نے غاب کر دیا س ےک کا کی مسا وات جس بیس راس مبدا بر مو با ( دیا )٥‏ (4,0) پراور 
اوک خط ۵~ = × ہو 405 = ا ررے۔ 
نٹ ومیاحظ )Discussi0(‏ اوا ت(2) شکور ا ۶ 4, × کو یبھی شت رر کن سے ب کن 
نف یق یس موی اور بے اد چ ےا۵۵۸ ھںو) مس لاحر ود صتا ے۔ممکاٹی کانحورشبت 0:1 جدے۔ 
ای رع تم کاٹ کی اوا یں کال کے ہیں 

11.15 (ط) جی اک ×40- = خر 

ا ك0) جاک 40 = × 

شل ور 1ر رم ہےر 400--۱ 


ہچ رماوا کا نہوں :1 معیاری ما و تہ (standard‏ کہلا : یا 





| وٹ|مکا ھوں LS‏ میا ری اوا ہک 008080۳٣“‏ بر سے را یدارا ور پچھروہاں تت0 
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خوش ور کے متو ا زی ے عالائکہ کا یو ں کی مماوا تو لک بڑھائی ینس میں ماس کی کی وط مر ہوا ورلو کی ایک 
دک خط ی ر ںہ بیہاں جما رک عد کے باہرہے۔ 





مرکافیو ںکی معیاری ماو اتو ں کل ٠۰11.15‏ ر ےپ ذل مشاہ ے (08* ا۷ط ہں: 

1 مکی من Û (symmetric)‏ و کے ا وج کت ےب شاک 
ا - x‏ کے سا تھے ا ور سا ضط رگن ہس بنا یلیک تر ××0 ز کے اھ ے۔ 

.عو ہا Ca tau‏ فصو اط کت ے۔ 
() دا لطر فاگ کا ضریب شت ے۔ 
() کے کل مہ 

3س جب شاک ک ورو :دنز کےساتھ موو مکائی اکتا ے۔ 
)٥(‏ اوک طرف اکر ر کا ضر بت ہو 
() بک طرف اگ ر کار ی ہو 


1ش رٹم 

رش 3 کان کش رکم ووی خی ے جو مان ےکور موس گے دالا وو ے اورجھس کے اتان قل 
مکائی وا ہیں( ل:11.17) 

y2 = 4ax Û‏ ( کل :11.18( کیش کرک ہی معلو کر“ 

مکائی کی تحریف ے AF=AC‏ 

AC=FM=24 yf 

AF=2a نے‎ 

او روت مک ز×1 کےسا تق تتش اکل ے ۸۳۲-۲ اور لے 3 ۸> لیٹس رین مکی مپائی- 4a‏ 


6 راف 





۱ 1108 rectum 





11.17 


مال 5 اکور کے شش معلوم سینا ء پاوی خیاکی مساوات اور کان » 
×8 = رر کاس رک معلو می ؟ 
ری ہو مماوات میں ای ےء اس لے تشاک کا ور × 





85-د کے اھ ے۔ 

کیب کا ضریب شرت ہے ا لے ان ےک 

سماوات ×4۵ = ”ر ےسا خلا کے کہ ر مال ہوتاے۔ شحل 11.19 

اس لیے مکی کا باک (2,0) سے اور کان کے اوک خی کی ماوت N2‏ سے(شل:9:. 11 پکیٹس کرک 4a‏ 
= - 4 ×2 - 8 


مثال 6 م6ن کی ما وات علوم سے سکا ہا کہ ( وا ۴۵ )(2,0 )ےار پاد خی ا 
کل کیونکہماسکہ(2.,0 ک0 یواح ےی × ھک دمکائی کانجورے۔ ییہاں مان کی اواپ و 40 = ?رر کی 
بھی سے یا a‏ 4- = ر کی یوک بادکی خی 2= = × ے اور ماسکہ(2,0) سے مکاٹی 400 = رر سی طر کا سے 
کس میں 2 = بس ے۔ ہا ں موہ مسماوات ےء 

×8 = ر(4)2 = ر 
مثال ن کی اوا ت علوم کے سکاراس (0, 0ے سے اور ہا 0,27( ے۔ 
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2 وتک راس (0,0) بر ے اور ما سلہ(0,2) یو و 8۷18+ر وا 2 سے 80×18 زمکائی کا ور سے ال ےی 0 
مماواۓ 4۵7 = × یر ے۔ ای طرں۔ مار ے پاک ے۔ ر8 - x” = 42)y, ie.= x”‏ 
تال 8 اس کان کی ماوا معلوم کے جین ہورم تکل ے اود فقطہ(3-,2) سے مو رگ رد اے۔ 
کل کیرک مکا یز ہہ کے تفاکل ے اورا کا رای مبدایر سے اوا تک اش ر4 = د رہ4 = د ی 
رر کی ہے جہاں نشا اس بات پڑفی ےکآ یا مکان اد پک طرفل ر باہے بای چک طرف کن کان (2,.3) سے ہوکر 
گر رر ہے ج وک چو خر میں وا ہے ری ےکی طرف کناچا سے _ س لے ساوات x” =-4ay‏ کیطر U‏ کے 
کی وک ا 23ے ہوک رگ رر ہاے ہمارے پاک ے۔ 

: <1 ,(3-)م40- - ”2 


اس لیے مکاٹی کی مساوات ے۔ 
ر4 76.3 4y‏ یپ 


6۱ یں ہشن یہ ماصسکہ ےش مکی کا کور اوی خی اک ایک یس رین کیل ا معلوم کے 
1. -۔ 6y ٣‏ × 3. +ر8- = ر 

4 ر 16- = x”‏ 5 ×10- ”ر 6. x = =9y‏ 
AT‏ ا کی ود اوا ت معلوم یھی جودیی ونی شرا ٣‏ نے 
7 وک (6,0) اوی خا × =6- >> وس027 )دی طط 3 = ر 

9 راس(0,0):؛ف0(2,د) 0 را(0,0) :ٹوک (2,0-) 

1. را (0,0) اظ (2,3 )سے موک رکز رر ما ےکور 85-د کے اھ ے۔ 

2. را س(0,0) قط (2, 5 )ہے موک رگ رر پا ےاور ھر کے س اتی تنش اکل ے _ 


8 رف 


- ا (Blips!‏ ہہ ہے 
رہف 4 زان سنوی میں ان نام نتا ط کا یٹ سے مجن کے ہن 
زاصلو ںکا موم ب چو مستت وی میں دوس اکن نناز ےیک ستل پہودد 

مقر نقا کو ان کا ہے ل61 10 ٥٥‏ کی کے ہا جانا ے۔ 


(شگل:ود )١١‏ رص مر کے رص PF +PF,=P,F‏ 


شحل 0د11 


ل جو ۱ ا اکر قطوں کے فا صلوں کا جوڑ ٦‏ 
یش دوسا لن تقاط کے ورمان فاصل ے زا دە وتا ے_ 


PF +4PE = PF اترم‎ = PF +P,E >FE 





فطع خر اکا رمیا اط ج اکل دبا ابا ےک (Center‏ کہلاتا ا E‏ 
والا قطعر اکور (وز×دہ (major‏ ے اور قطعہ خیا NIS‏ ے اور اکور مور ے minor) jl‏ 
Vert J7 (end points) bJ TLI (axis‏ لے (U‏ :11.21( 


Major axis 


Minor axis 





11.21 11.22 
تم اکرو رک ساٹ یک9٥2‏ سے ا ہرکمرتے ہیں اصن رکو رک ہا کو ا2ے اور با کے ز٥٥۴‏ )کے درمیاان فا عم کون 2 


رزوی تا 299 
ے۔ ا طط رح نص ف !کیو رک لسبائی ج چ اوراورضف اص رو رک لہا نی ا ہے( کل :11.22 ) 


1 ضف ایر گور ضف اصف رو اور نام کےا کامراز سے فاصلہ کے درمیان 
رش( S8585008:‏ ,¥ 02002٭-جمدہ GENIE)‏ 7۳7۰کت 
DED‏ حم ححصحصتت دجح OF‏ ححرصدم دجو GOSS GRI‏ دجو جح OBGAKNGE‏ حجہ AD‏ 


اکور( (major-axi‏ کے ے ای نظ م کے _ c2 1-e‏ 2رآ : سس 
نقلطہ ۴ ے با٥۴‏ ) ےن صلو ںکا مل ہے 

FP+F,P=FO+OP+EP 
FEP=FO+OP (yf ) 


=Cc+Qa+a¬-c=24 








0 
اص ر9× (minor‏ ایک ر ے رفظ 0ے لظ شحلدر 11 
ےا۴ )ف لو ں کا کل ہے 
+c +b” +c” - 2 b” +c‏ “لہ = EQFEQ‏ 
کیک دوٹوں اورم نان ہوا ہیں 
ا( ونلا )کت ریف سے جمارے پاک ے۔ 
2b” +c” =2 ei. a= Nb” +c‏ 
a =b” +c”, ei. c=. a” --‏ 
11.5.2 انف ن ارت Special cases of an ellipse‏ 
او رماس لک یگئی مساوات - بس c‏ »کرم کوت رر 
ر اوں کو غق رر م اہ جیک مت صل شدہ نافصوں 
(ellipses)‏ یی نکل کی مررہوگی۔ 
EO‏ 


0 راف 
ا = شی اس رج ط = سپ اوراں شس 


آ کے انس ایک دار بن جا گا ۔(شکل :24 11) ال طن دارو )مم 


ال کو ای ا کین ےج کد زین لیے ری 
سر جب ٭ سب ہجب 0 = طا ے۔ ناف رطع ,77 





میں سر جاجا سے جس میں دوفوں باک ز٥٥۴‏ )کو ملانے پر بنا سے گل 11.24 

ا . qd a‏ 
(کل:11.25) 
3 ضوح مک Eccentricity‏ کل11.25 


ر ٦‏ ت٠‏ ص 6 Gs‏ مرک (Eccentricity)‏ ےجا فص کے رک سے ماک کے فاصد اور مک ے 
راس کے فاصلہ کے درمیان بون ےن وج عرک کون سے ظا کیا ہا ا ے )تن َّ = e‏ ت ہوک ہا کہ (ویا ۴٥٥‏ ) گے 
فا لے پرے غر در مرک کی ز باک می اترک س8 فا عسل پر سے_ 

11.5.4( اص کی معیاری مسا و Standard equations"of an els‏ 

ایک تاک ممادات اس وقت سب ےآ ان ۷ا5ہ ) وک جب اک رکز مرا یر مو اور اککہ ا٥٥۴‏ )یھ جداور 





ک6 11.2( )(ط) 
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sنچھ۔‏ ړول _ 
ا لطر ہکن متصری ػن‌(مووزاومنە 0 )گل 6د ٦ھ‏ گے ہس نس یس با اھ ے۔ 
ان ع ۴ اور ۴ اہ ہیں اور 0 قطع خط ۴١۴۶‏ ورمایی y‏ 

قط ے۔ مان 0 مبراے اورخیا0 سے ۴١‏ ےگ رےے والا 
شبت و ×ھ- × ے اور ۴ .7۰ 58 ے۔ 

مان نے 07 بر والا ود ی×ھ-×ے 8:×و-رے۔ 
اتیک ا سکیس (0۔)اور ۴ ےش (0, )ہیں 
ول :اکا 





108 rectum 


ان یئ ناف پر ایک ط×( :)اس رح ےکن ۳ سے کل11.27 
دو ماسکہ(ن00 )تک کے ف صلوں کا ال سد ے جاک دیا 
ہواے۔ 

FPFEP=2a‏ ہت 
نا عسل ےک نا مولا استعا لکر نے پر 


J +c)” + y” +(x +c)” +7 - 209 
N +c)” + 7 1ر6 -20ک‎ Ey 
ووو ں طرف کا مر کے برا یس اکل ہوتاے۔‎ 
)×+ (م‎ +p - 47“ =A 70-0" +p + (x-e)ُ +p 


چول کر نے بردیاے۔ 


=e ty = e 
d 
دوپار ہرم ر کر نے بارآ سا کر نے یں حاصل موتا سے ۔‎ 





2 راف 


2 2 
نی 1- E‏ ( ہو ظ- ضس ی ) 
da‏ 


b” 
اس ططرب ا کو کی تہ نکراے۔‎ 
e 41 


ا (Cover‏ ,ادات (2 )کہا ےجس میں بس > ہ > 0 .جب 


2 
م 
0۷" 


اس لے کک ۔ 
۱ نے NP‏ مم 
0 


2 
Ad - پر‎ 








) ضس = 2ا‎ - cC” ج ( کور‎ (te) +(e? =e) 
ce ٤ 
a+=| =+ × 

7 7 


PF, =a+ =+ اى‎ 
qd 


اس لے سس و ...)3( 
آ0 
اس طر عحکوٹ یکبھی نیز جو 1 = ےلج ئا رتا سے جیومیٹریاکی حالا تکویھی کہا سے اور ا ی طرح نقطہ 
( )نیش روا ے۔ 
1 لیے(2)اور(3)ےجم ھ۶ بت کروی ےک ایک انح سکی مماوات ہج س کا مک مرا باورا کور ز× کے اتر 
جج 
1 


X2 
جس‎ 2 
a b 
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7 وما <( 0 Discus‏ )اوک ی ان ساوت با ا پہ ا قط ( ٣)‏ کے 
ال 
2 
e.İ. xX Sd ,SO0-Qa<X SQ‏ ا 
da‏ 

اں لے فو 4 - = × اور X = A‏ کے درمیان وا ے اوران کے خط و ا کچھوتا ے_ 

ا یں خر ےھ = × اور = × کےدرمیان وا ے اوران ط کوکچوتا 0۱07ا اے۔ 


2 


0 ۰ : 
ا یں کل (ط) 1.26 میں موجود ن کی مماوات کال کے کے 1= وس 
مراوا 0 (standard) le Celligsga E‏ و ہیں ہلا ٹی ٢ل‏ 


ا نفے] :افو ں لکا ری اوا ں کے رک ای ہیں او راکبراوراع ڈیو ر شور روا مس ما لامک نافصو ںی 
نیم وپ اکا ری جن میں م پیل دہ می ںآ و ادا ہاو ی کی خی بر رکز ےگ رتا ہوا جیی یکر اکیراور 


اص فور رک سے موک رگ رر ے ہیں او راکہرنور مود ےجا ری کی سے اس کان یں ہے اور ہما ری بڑھائی ے 


اہمرے۔ 





لی سکی معیاری مماواتوں سے( کل :11.26 جارے پاس ذ یکل مشاہ be۷46‏ ہیں : 

و ا ووو ور کے ھ انے سے نتکل ہے لومک ا( بچ )ا پر ایک قطہ ےب (ر ی اور(:۔.×) 
بھی اص رتا طیں۔ 

>. ا(۴ )شاک رور رمو جور تا ے_ شا انل کے گوروں ‏ مقطو صر( 100:00 معلو کر نے سے اکر 
ورم علو مم کیا ہا اتا سے ۔ اس ط ر اکور وھ × کے اتر اکر × ضر بکانس نما ں 4۸01٤01‏ )بدا 


ادر ہے 0908۔7 کے سا تج اکر و کا ربک سب نماں بڈاے۔ 

ط ل 
5ش °( Latus rectum‏ 
امش 6 ایک بن کاش ریم ایک قط ے جاک رور گود ہے اور بھی باک ( ع٥۴‏ ) کےگز رتا ےاور سآ ری 
تقل س روا ہیں۔ 


4 رای 


فنص کاش رین مکی با در یاف تکر ا ۸ 


2 2 
ڑے + کک 
ا a‏ 
ان تھے ,کی لسبائی ‏ سے 5 


۸ے ش(,ء) ایج (a,e,1)‏ 
کیرک بآ 1ے 2 2 ج وا ےار ے پا سے 


11.28 (ae) 
dd 


(۹[(-][)۶“ - 7ے 
م۳ 7 می مخ 
٣ u‏ چا چ 2 سے ع 


د تن ie‏ = 
ماج ۾ ٹف 





1008 rectum 








کیوئلہ اس نش اکل سے sا×ھ۔رر‏ کے حاےے ہے( خحیقت میں ری ش ور کے جوالنے سے ناکل تا 
EB‏ = بل اوراس طر مکی اتی 


س ل9 ols (Foci)‏ معلوم کے (vertices\)J‏ اکرو رک ا ن ص تو رک یسا ٰ 7 فص کا 
2 ر 
تروع (eccentricity)‏ اولنٹش یٹم 22 کیا مسا وات ےء 1 - گا + ۹ 


9 25 
مل کیک نبنا کے کے سب نماں سے بڑا ےء اکر ورو×ہ × کے سات ے۔ وی ہوگی مہاوا تک 


57 کے کے امت .002 ہج 
dad‏ ۶ 


5= اور 3=( رایرک 
اس لیے ماسکہ(70*1) )4,0 اور (4,0) ہیں رای (0, 5 اور( 5,0) ہیں اکرو رک ای 10 اکا تیاں ہیں ءاصفر 
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2b 
کے بام ہے۔‎ 


گور 2 یی سای 6اک یاں او رون رکز ےریوس ر 18 .-- 


شال 10 ا 36 = ر4 + +9 سے اہ Foe)‏ رسس یی 


(eccentricity)‏ م کے 
کل اا کی دی ہوئی مماوات ال طرں معیا ری کل تی راکھی ہکن ے۔ 
7 2 
1 - ھ2 + 2 
9 4 


2 د 
یکلہ ک۶ کاب نماں ۲ کے سب مماں ے27 y-i‏ کے ساتھ ے۔ دی ہو ی مماوا تک معیاری 


مساوات کے سا تجح ما ہر نے ر 
2 2 


XxX Jy 
7 = 2 سے + 3 کیپ‎ =1 
٠ "0 


ای ۹ل = 4 -9/ = ز o-3‏ 


ال ںا کہ (5/ہ,0) اود (5ہ-,0) ہیں رای (0,3) ادر( 3-,0) ہیں ۔ اک یرکو ری بای 6 اکاقی ء اص فو کی ہا 4 
اون خردع رکز کل ے۔ 

مثال11 ا ات e‏ (13,0+) یں اورا (Foci‏ (5,0+) ہُإں۔ 
کل کرک را لو ز× ہیں ۔سماوات 1 = ج شک کی موی ججاں و ضصفالمہورے۔ 


اا2 13[ کو CSE‏ 
ال لےسماوات 77 - بح = ce”‏ ےے ہیں اکل موتا سے 
2 ,1.6 ,2 -169- 25 


2 2 
اس لے پان کی مماوات EE‏ 


°“ 169 144 - 


6 راف 
ال12 افص کی ادات لوم یں کے اکرو رکی اسبائی 20 ے اور ار (0,25) ےہ 


ً 7 
٠ئ‏ کک - ر ے اکور 0×38 - کے اتر سے ۔ اس ےن کک ادات 1= ۳ ے۔ 


20 ' 
2 =10 TEE دیاہواے‎ 


:7 _ 7 
اوررشر ط-۔ 4= CC‏ دا 


5= 1,۸ ,2ط - 102- ”5 


2 
اس لے ان سکیا ساوات ے 1- ا 








100 75 
مثال13 لی سکی مماوات معلو م کے سک اکور و ×ھ۔ کے ات ے اور نقاط(4,3) اور(4 1-) سے ہورگ رر ہا 
س 
x‏ 

۴ کی مار ٹل 1= 2 + ہے یوک اط( 3 ,1,4(4 ا ہوا ہیں اا ے 

16 3 _ 

(1)... 2 B7 
پر ا‎ 
(2s. E ور‎ 
247 2417 1 

مماوات(1)1ور(2) کک یکر نے یں حاصل ہواےء = ا 15 ر 
یں مطلوماوات 

x 5 - 


نے ۓغ ‏ ظط نے سے 
247 ا ھی 007 Ny‏ 


7 15 


١ت‏ 9 رای شن یں امک کے تش معلوم کی .راس اکرو کی لسائیء اترو رک کہا درج رکز اور باقن کے 
کرک ب معلو می _ 


2 2 

گ۔ ا 2 aT‏ 
16 36 25 
2 2 2 
100 25 3 


16x” + ”ر‎ =16 8 36x7 +47” =144 7 
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2 2 
16 9 
2 


2 
6. 1= "1 ا 
400 100 





4x +9y” -36 .9 


10 20 زل ل خقوں میں اک سا وات معلاو مکی جوز بل شا یاک نکر تے ہیں: 


۸م )35,0(< )ضر )4,0( 
FY wr ٦‏ ,0( )0,25( 
دو راس (6,0&±). س (24,0) 


3. اکر ےآ ۶ی ےوہ (3,0)ء اھ مور ے٢‏ رک ر ے (2+,0) 
4. اا ۶ے (5 ,0)› اص فور ےآ رکا ہے )±1,0( 


15. کو رک با26 ےار (0 ,±5) 
6. اورک ی ا16 ےا (0,26) 
7 اک (230)ء 4= a‏ 


c=4<b=3 8‏ ما ہداب ے؟ ما کہ 0×38 دب سے 


19. 0,0( ےے اکور کچھ ر سر ےاورنقاط(3,2) ادر (1,6) سے ہوک رک رر پا سے۔ 


0. اکور ذ0× ےار قاط (4,3) اور (6,2) سے ہوک رکز رر پا سے _ 


Hyperbola ز۱ر‎ 6 


ریف ٦‏ ایک پیر بولا( زات کسی مسقوی میں تام قا کا سیٹ ے ہج نکا ستوی میں وو اکن قا کے اصلو کا 


فرق اہ قعل ے۔ 


لفط رن ولم ف میں استعما لک گی ےک مطلب ہے دور وا نے قت اور قر یپ وا نے قط کے ن صلو ںک رن دو 
اکن تقاط زا کے ما کے ( ۴٥‏ ) ہلا کے یں ماسکو کول نے وا قطع خو رمیا وط زا دکا ھک کہا تا سے ما ککوں 


8 راف 


Conjugate 
axis 








Transverse 
کک‎ axis 

Centre 
Vertex 






PF, - ل٣‎ = PF, PF, = PF, - PF, 


شل و11 


ےگ رنے والا خط ی روھ ۷۵یہ کہلاجا ے اورم رکز سےگزرنے والا خی ی کور مود زوب گور 

لن سو قاط من باد ری وروک ٹا ےے اد کے راس ہلا س0 کل29 11) 

تم دو ماسکوں کے و رمیا فی فا صلکو 2 سے ظا رک کے ہیںہ دوراسوں کے درمیالی فاص( عمش یحو کی سپا کی )کو م 2 سے او رہم 

مقار دا ال طط رع بیال نکر ت ہیں ۸ 

4 b = e - 

سات ط2 ز ورگ یحو کی ا ے۔( شل0د١١) X‏ 

عل ,۴۴ - ال را کودر یکر 

نظ م کید اور چ ہر ین ر جییہ ا کل 1.30 1 میں دکھا گیا ےہ مما ر ے پاک سے vy‏ 

11.30 زار تریفے)‎ ( BF - BÊ, = AF, - AF 

BA + AF - BÊ = AB + BÊ, - AF 

AF - ط٣‎ j 

BF - BE, = BA + AF -BE, = BA =2a ہر‎ 


1 ۶ون مز Eccentricity‏ 


ریو بآ کی طرں لی ک = € زات دک خروج مرگ ہلا تا ے کوک ۵ 2 ور مرک زجج یبھی 1 سمس 
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ہوک و م یک مین باک رکز ےن صل ع ہوگا_ 
2 ۔ الد یا معاری مسا داٹ Standard equation of Hyperbola‏ 
سس انقب ےآ سان سے اگرزرائیدکا مر مرا ا وریا ا ورون×ھ- رول ا یطر 0 کے وومقصری 
گلوووادات ہا مل 11.3 ھی د نے گے یا 





شحل1و11 


تم ایی مسا 7 ن ر 11.31 سوباک ےا ور کا ایک اذ xx‏ وا سے۔ 
ان ے |آ اور ۴ دوما کے ہیں اورقط خا ۴٤‏ 0 ورمیإفی نقنطہ ے۔ مان یی 0 مبراے اورخط 0 اور دآ ہے 
گر نے والا شتو ز×0 یدے اور ۴ ےکز ر نے 
والا خی ذ0د ے۔ خا 0 ےگ ڑ نے والا چھ 
5ذ0 رعمود سے 0×15 ے۔ مان ج ااے 
(0,) ہیں اور دہ کے شن (0,ج) ہیں۔ 
(شحل ود :ر) 

ان کے P(x, y)‏ زان کوٹ یبھی نظ ے 





0 ری 


اک ہفقطہ طط سے سب ے دور وا لے لقتل اورسب سے قریب وا نے نے کے فا عل کا فرقی ہ2 ے۔ اس لیے دیا ہوا سے 
PF - 77, > 20‏ 
فاص ےکا فا ر موا اتا لک نے پر جھارے پاک سے 


24 = خر + خ(ہ- ۴ل - ”ر + ”)++ 
7 ر +( - »)ل + 2= ”ر + +c(‏ )ل 
دووں طر فکا مرن کر نے برا میں عا کل ہوتاے 

یہ - ×) + ”ر + “)40+ “س4 = ”ر + (x + c(7”‏ 
اورا سا نکر ےب“ یں اکل وتا ے 


دوپار ر کے پراورآ ا ن کے یں اکل ہہوتا سے 





2 
ا ( کو ظط کس ہ ) 


a” Db 
2 2 
اس رع ز اک ےکوی بھی نظ مہا وات 1- ک مک نکرتاے۔‎ 
اس کے نس مان کے ( :7)۷ اد یرد مول مساوا تک نکرتا سے بش رط 2 > ےہ > 0 سب‎ 


Xx - “سن‎ 
و‎ 
PF =+ (x +c)” +7 اں لے‎ 


2 2 
0۸ -۔- لد 
2 

ل0 











=+ (+o + | 


PE =a-& x ایطرع‎ 
6٤ 


ری نراے 311 
ت2 

رر ۲6۶90 ارا حر ویز < 4 < :“کےا یی طرف ہے۔اس سے 

C ۰ 

PF, = >-٩ کی ہوجاتاہے۔اس لیے‎ 4< 
PF -PFE, =a+ڌ+-=+‎ a4 =24 سے‎ 
0 0 ۰ 

سا بیو کر یی ےاگ رو خی X= -a‏ کے ہا نیس طرف ےب 


۾ گ و PF,‏ اعگ+م)۔۔ PF‏ 
0 0 


اس مال بین 20 = ,7-1 _ا یط کی ی تج 1 ےق ہی کش نکرتا ے اد ہوا ے۔ 
da‏ : 


ال ےکم Mi‏ وا تلو پت کرو ےجس بیس مپدر(0,0) ا۶3 مرا کے ما ہو بے 


a = b ¢ Î‏ ہوسماوگیڑ ار e hyperbola)‏ 3 ے۔ 





نٹ وما (Discussion)d>‏ 
زاندکی سہاوات ے٢‏ م نے اک کیا ےء جو بتا تا ےک ز اد لے لو ٥)‏ کے لیے تما ے ماک ے۔ 


2 2 
a 


2 
d 


>l, ie. xS—a Or کی وت7‎ 





اس یی کو کی ح خو 8+ = × اور 4- = × دراك 


a 
) مو جوویں ے( ا کا مطل ب یقت میس ز وب کور ړلوی کا کس‎ 


2 
Xx 


2 
ای طرح)ء مکل (ا 11.316 بی موچوو زا ہی مراوات کال کے ہیں چ ے 1 وم - نہ وونوں مماوات 


اک 


زاندو ںکی معیاری اوا تکہلا فی ہں _ 





زاتروں الات 2 17 تاور ےت 2 Il‏ ور رکز ہوا پر تا مالا اہ ہوا بی طرئ 


72 ری 


LT 1 € a 
زارو ںکی معا ری مسماوانوں ے( کل 11.29 )ا ر ے پا ذیل مشاہد مو جود ہیں-‎ 





1. زار تشائل سے وولو ںکوروں کی من ست ےلوگ اک (و ,)اتد برا یک نظ ےب (یز( اور(ی×-۔ تھی زار 
تاطا موں 4 


2 


2 2 2 
X-axis 2_2 € 1‏ ا سار ارتا ے ج کہ 1 ٠20‏ 5 ۔ کے سا کرک یور 
16 9 أك 16 25 
رتا سک ا10 ج۔ 
ط ط 
11.6.3 لش یم Latus rectum‏ 
ر 9 زاریش ریم ایک قط ع ضط ے۶ یور کمورے 7 ماک ےکر رتا وااو ر کے٦‏ ری شاط زاکر 
بروائح یں۔ 
7 ۳ : عَ 1 ہم 05 
تح سکی ری زان ٹیٹس رین مکی ہا وھ ا ےج کے سے 
a‏ 


مشا ل514 بل زات دو ںکی باتک اورداسو ںی تقر معلو می رخ رکز یٹس موی بای 


2 2 
ےت ز1 = 2-167 
٢ (ii) 9 16 (i)‏ 
ر ر 2 
گی () ا چ و“ مادا تکا معا ری ادات 1< جج کے نوا ےپ یہاں 3 = ۵ 


4 - با اور 5= 16+ پل - NE EP‏ 
7 5 ڈر پا 
ا ام کےا 00 )یآ دنس سے (0 :)ما کی رو م ٠‏ کے سے یٹس ریلم 


0 


3 - 


یم 2 2 
(ii)‏ مساوا تکودوڈوںل طرف 16ے م نے یں اک ہوتا ll‏ = .7 ۔ 


ریا 313 
yJ X2‏ 
مماوا تکومعیارکی مراوات 1= ر کے اتر موا کر نے یں حاصل ہوتاے۔ 
٠ d‏ 
۶4ھ اور 7 پے 6 ےو بے رح تو سو 
اس لیے اک ےش (17/-,0) ہیں اورراس کے (4-,0) ہیں۔ 


۱ 7 لو گے 2 ]| 


4 





ش15 زا ی م اوا تلو مر وکا ماس (3+ ,0) اورراں اہم 


2 3 11 
کوک ماما ا ہر ھے۔ زاک ہی مساوات 1= کلک موی ہوک برای ام ٥‏ 1 


51 _ 
€ 2 
ات کوک اع | 03ء 3 = Ic‏ 2(4 = یک7۸ 
اس لے ز ارک ماوات ے۔ 
x‏ 0 








2 3 ٤ ر100 بن‎ - 44× =5 
4J (4 

مال 16 اس زات ہک ساوا علوم کے جہاں کک (0,12) ہیں اوایٹس کی 6د ے۔ 
کل کیرک اہ (0,±12) ہیں۔اس ےتا ے 12= ce‏ 

2 
یس کرک رای ۔ 36-2 ر 180م م 

d 
انس ےدتاے + شی = شضس‎ 

144 = a +80 

a” +184 -144 =0 سن‎ 


4 رھ 
و 46- سپ اس لے 
کیہ ی یں وتام لیت ہیں 6 = بس اورا ی طرح 108 >“ ظط اس لیے ز اترک مطل و ادات ے۔ 
2 


2 
68 عر ا کک 
108 36 


61 مختقوں می زاھ کے امک اورراس کے معلوم کی اور زا کے ورج رکز اوی رنکٹ مکی ہی معلوم کے _ 
ا ات 3 36 = 4 - رو 
-4x% = ٠ OT ۱ 166‏ ر 


9p - 576 4‏ ر16 55 = رو 2رہ 6 4 = ”×16- 9y”‏ 
7 مو میں ز اک رک شی وا یں علوم سی جودی موی شرا یراز سک نکریں_ 

7 ریس (±2,0)..£ )4350 

ق ہیں (5 028(0 

و راس (0,±3). (0,±5) 

0. امہ (0 ,5 ) بغ یئور ا8ے 

1. اگ (±5,13) :زو یورگ لال ی ٥دے۔‏ 

12. امکہ ( 3,5,0( کش کرک ہاو ے۔ 

3 با (4,0)ء لیٹس ری مکی ہ2 ے۔ 


4 
14. اکلہ (7:0+)ء لے 


5 اہ (0+۷10ء(3, 2ے ہولگزرراے۔ 


تفر مثا 
ال17 ایک مکائی شل کےآ تی کا بجی اکل 11.33 یس دکھا گیا ے راس سے 5 مکی دور کپ ے۔ ا آمٹہ 


e 


ریت اڅ 315 
5 گہراے فا صا ۸8 دریافت ع _ 
کی کوک امک سے را سم کا فاصل E‏ ے۔ مارے پال سے 
5 = اکر مپراکوراں پر لے لیا جاۓ او رآ یکا گور شت 0:16 کے 
سات واج ہو مکاٹی تصہکی مساوات ہے۔ 

y” = 4)5(×) = 20× 

رلو کرام 45 = Xx‏ 
اں لے 900= ”ر 


11.33 ٥چ‎ 40 اںرس‎ 
AB =2y = 2×30 = 60cm اں لے‎ 





B 


مشال18 اپ تر ا کے دوسرے پر 12 بر کے فا عسل سے روک کیا سے کیوککہ وز ن مرک کن موتا سے اس 
لیے دس کا جک مرک رآ کیا سے او تی رکشل نے کا کی کال اعت رک کی سے مرک سے ی دور 1 سک ھک ہوگا۔ 
٠‏ ان کے راس سب سے ہے کے کے ہے اورشورراسی ے۔ مان سے ںو شکل+ 112 کے کر بت سے خیا لکیاے۔ 





11.34 


: ٰ 7 3 
کے مات 4ay‏ ج ٹک لی موی وگ ہہ 5 6 سے ہوک رکز رر پا ہے جماادرے پاک ے۔ 


3 5 0 





12 


6 راف 


ان ےش ت رکا ھک 5اد ےک ہے جر ےھ ےینس ہیں ہے 


2 
° - 4300 - 4 ۱ 
3729 2/6 meters س‎ 


ال19 ایک رو ڈ ھ۸ ت سک لسبائی 15 حم ے دوش گور کے ورمیان اس 
سک 7 ےک A‏ 85۔ب ے اورس را8١‏ ن×ھ۔ زی ے۔ ایک نقط 
٥) (‏ روڈ پر انس طرں لی گیا ےا کہ 6 = ۸۴ دکھا ےک م کا ران 
(05 )اکا کے X‏ 
ان سے رو ڈ0 ل۸ 0۶ کے ساتھ 0 زاوے بنا ری سے یسا کل 
6 میں واا گیا سے او رحاس روا رر 

AP=6 نام‎ 

یوم 15 > ۸8 ساس لے ہمارے اس ے۔ 


100 





۵2 ۳:0 
نتط ۴ے aa‏ 


cos O0 =— ے‎ APBQ,cos O0 = — 
9 9 
6 

cos” 0 + sin” 0 =1 کوک‎ 


نھ و و 


2 2 
25 
۔ للا "× 


با 1ے 
: 8106 .َ 
اس رع ط کا عل ا( ںہ )ایی نان ے۔ 


ات APRA,‏ ے = 8۶7710 


ری اڅ 317 
س11 یرن یں 
کرای ما فی راغلی رکا قط رہ20 حم ے او راک گی راکیپ ما کا بام معلوم کے _ 
ایک کراب مکائی شحل میں سے اورا کا نمور رای ہے گرا بک ا ونیا ی10 بیشر ہے اورا کے اا ی( ط) کی 
ڑا 5 میٹرے۔ بیعکاٹئی کے راس ے2 میٹ رپ رکنناچوڑاہہوگا۔ 
ایک وزن سے کے ہو ے ب کا کیل کان کی کل میس ےر کا راستہ جوک چس (horizontal)‏ اور 100 
m۹‏ ےیل سے راک تاروں کے ذ ر لچ ج اموا سے سب سے ب ےتا رکی ہا 30 مر ے اورب ے وا6 
مم ڑکا ہے ای مددگارتا رک ای معلوم کے ج وک را سے سے جڑاہواے اوردرمیان ے18 کے فاصلہ بر ے۔ 
ایک ران امھ اس کی کل میس ے۔بعرکز ب 8 میطرچوڑی اور 2 مسرا وی سے۔اس حرا بک بای معلوم 
کے جو ایک ہرے سے .1 یرل دوری مہرے۔ 
ایک روڈ یلم ہا 12 جم تج اس ط رح مرک تک رای ےکا کےسرے ہمیق ورلو چھور سے ہیں ۔اس روڈ بر ایک 
نقلہ ‏ کے (locus)‏ کی مماوات معلوم کے“ ب کال سر سے سے 3 کی دور ہے سے کہ8 ×× کےا کے 
( تن )لا ہواے۔ 
اس شل تک رق علوم سے جومکائی =-12y‏ × کے رای اور ار کڈ کے وکوج ے سے بے 
ایک دی جورم سکورس میں دوڑر با پیلد فک رتا ےک دوفلیک اوسٹ کے ف صلو ںی جور اال سے یش 10 ممیشرے 
اوردوف لیک اوسٹ کے درمیان فا صل 8 بیشر ےا سآ وی کے ذ راہ ٹک یگئی سٹو ںکی سا وات م 
سس لث ایک مکاٹی “40 = ”ر کےاندر ہنا ہواسے ججہا لیک راس کان کے راس بر سے شحلث 
کی مکی بای معلوم ھی ۔ 
J‏ صے (Summary)‏ 
ا سج س ذ یل صورات اوراصو ل ٹر ارد ےے کے پارے میں ص اگہاے۔ 
٭ ایگ دائرہمسمتوی میں ان نا م تا کا یٹ ے جو نتوی میس ایک سا اکن فقطے سے برا کی دوری م ہیں-۔ 


EL MIT ¢‏ اورنص ف طر1 ے بہے۔ 
CMU‏ 


318 


رک 


ایک ہکان مستتوی میس ان تام نقا کا یٹ ہے ج ایک سان خط سے برا رک یکی ودرک بے ہیں اورستتوی میں 
ET‏ 
اس مان کی ادات ت کاک (0,0) ,470 برےاور پادکی خط٠‏ -۔ = ×۰ سے ہی سے 

ہ4 = ”ر 
N OS‏ ۱۰ 
نت م کان بروائح ہیں۔ 
می ای کےٹ سی مکی سبائی 4۵ ے۔ 
ستوی میں ایک پاٹ اع تام نقا طط کا میٹ ری نین کے دوس اکن قاط ے تالو ں کا جوڑمسنتوی میں یک 
...2 


0 


2 
بک 
ا سک اوا میس کا (Focus)‏ 7-58 لے ٭ ® 


2 
و‎ 
CT 

0ت 


یک پف لیٹس رینم ارک تلع خا ے ا مود ےکک یکی امک رتا ے اوراس کےسرے اس 


ا 


ہے + عاش ری ل ۽ 22ے 
وخ زوا م عرو ی 8*8" 
ایک راس ےد رمیا ن فاص لش مون ے۔_ 

زار توب میس ان قمام نقا لکا یٹ سے جن کے ای ستو ہیں وو ان مقطوں کے اصلوں نا ذرق ایک 
YS‏ 

اس زا دک مساوا تج کہا مگ ×- گور یړ ے:1 = 


1 


ری اڅ 319 


¢ زان دی کش رینم ایی یح خا ے جوعرت مو مور ےس بھی ا کک (ز ہمد ےک ر ہوٹی اور ے1 ری قاط 


زاند ہوا ہوں۔ 
ٍ َر X2‏ . : , ۳ 
٭ زاګر:1= NS‏ چ 


۷ زا دک ورج ملز وہ نبت ے چو ز اکر کے م رکز ے فا صلوں اور یک ماسکہ(*۴0) اورز اک کے ایی رای کے 
ھان ے۔- 


مار کے درال ے Historical Note‏ 

تیوییٹری باتک کی ضب سے فد شاخوں میں سے ہے۔یونانی جومیٹری وانوں نے اکن کیوں 
u۷ 5(‏ خو اس معلوم کے جولظزیاکی اور ائییث کے عائلی ہیں لق .]آ.003 3 بیس ال س0ت 07 نے 
ونم ری پ ایی متا لعا دد ہلا 6 و کو د جک ار چند بد بات ( نجھ تا 
ہیں جسالی تر چا تک مج ے بو کی کیا تھا جویمیٹرىی ابت اہی سے ہنارو ستانیوں اور اونایوں کے زم رمطالعہرتی 
ےگمرانہوں نے نمائص طور سے اٹجیرا کا ا تتعا ل ی مو ں کو شی را کی جقلیں اورسلراسوت اور نے کش 
اور سل 1300 ال 
تک جاری رہا۔ 2008.0 ٹل The Conic Ã(Appolonius)‏ 0-۵ کس" جو خمام خر وی تزاغوں 
(Conic section)‏ پا کے ٹس بہت اما یادا TOBE‏ ۱م 

2 1 ن (Analytic Geometry) Ses?‏ بن SS‏ کارتمز (Rene Descartes 1596-1660 (A.D‏ 
E‏ کا ری کک ک2 9808 ہ0“ Ê e 1637 Ralevant‏ جس 6 a‏ 
Geometric‏ گا کر نیاوی اصول او رخ ا ضواریا یسل نی (Pierre Dé Fermîat (1601-1665 2^ SE,‏ 
نے ود یاف کر لے گر ب ری سےا مون برا ی کا متا جوستتوی اور جا مر وکائی کے تارف کے نام سے تھا کی 
موت کے بعد 1679 شاع ہوا۔ اس لئ ڈیککارتیز ی تھا وہای جیومیٹری کے موب لیم کے کے _ 

Barrow‏ 18880 کا تی زکی ضوا رار کے استعا لظ ر انرا کر ے ا ےکر مت مماوات معلوم 


0 راف 


کررنے کے ZZ‏ 0019 ہ۸ Method of undetermined‏ کا م رت اسمتعا لکما 0 +١‏ +" 
ZL Jle1( Coordinates)‏ میں JW Bipolar sl Polar‏ گیں۔ عانھمانہ ا —sl"Ordinlae"abscissa'Ãر‏ 
"8٥0۔0‏ "اصطلا حا ت کا استما ل کی1 ھاز و۲10 1ے قر 00 میں ا جو میٹربی پر ایک ایم ۲٥×۲‏ 
TT‏ 

E TT نے سب ے کے 1729 مھ ت7 .دک‎ Car 
رٹنس مھا و رکا اصتعما کیا اور وار ےکی‎ EE DS 
مساوات ال طرں کک ۲ = (× - 0) +( - )ای ےا ے دورش رین جوم ر یک ات ین تش رح‎ 
کک ےج00( ے1781 ٹیس خاک مسادات جد رفظ سلوپ یکل میں ا سط رح دی ( - )۵ = پر - پر‎ 
_ ۵ +1 = 0 وطوط ل مود ت ( :0 1ن ہ3071 2 کش رط انح وی‎ 

1765-1843A.D.)S.F.Lacriox(ۓ‏ ٹلا کی یں کان ر بای جومٹری میس اس کا کام e‏ 
ا ٌ[ درا ڪڪ ۶۳۷۹ 2 





۳٦‏ ٭ ےہر ax +b‏ سب ا ےط 


ى۶۹ ۷۷" کر ا بات قائل تبرت ےک کرای جیومیش ری یکی ابجیاد کے 


150 سال کے اھر کے بحرا اب تار حاصل ہو ہا 0 م کے یک سول ائزیرنے 1818 یس دولوسائی 
E'=o JsIE=o(Loci)‏ کے تا 0008“ (curve)‏ کی مسا اھ mEtm'E=o‏ ری۔- 

رای اور اتس میں بہت کی اہم ابییادات ر وی تراشوں سے کک موی رتی ہیں۔ اوناٹی دبای داں 
ارشی صوص اورالپلوٹں ےکر ھی تر اشو ںکا ان کے نکی وجہ سے مط ال کیا ۔ خستیالی بیو خا ل شین اور 
ج ریا اء کوج ے بہت اتم اوزار ہیں 


۰ 
وہ 


